
Расчетно-графическая работа № 5 «Неопределенный и определенный интегралы». 
 
 
Вариант 1. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x

x
∫

−
3

22 )1(
.  2. dx

x
x

∫
−

2

3

sin
sin1

.  3. dx
x

xtg 2
2
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1

∫ .  4. dx
x
x

∫ −
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4
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2
.  5. ∫

− 243 x
dx

.  6. ∫
−18

3

x
dxx
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7. dx
xx

x
∫

−−

−
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2
.  8. ∫ ++ 5sin3cos4 xx
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.  9. dx

xxx
x
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−
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3
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. 

Найти определенные интегралы. 

10. dxx∫ +
1

0

3 71 .            11. ∫
− +

3

1 32x
xdx

.             12. ∫
2

ln
e

e

xdx .                     

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,5,1072 =+−=+−= xxyxxy . 
14. Найти длину кривой xy sinln=  от 3/π=x  до 3/2π=x . 
 
 
Вариант 2. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
xxx∫ ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−
11

3 2
.  2. dx

xx
x

∫ 22 sincos
2cos

.  3. dxxe x∫ − 2
.  4. dx

x
x

∫ + 6
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4
.  5. ∫

− 225 x
dx

.  6. dx
x

x

∫
3
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7. dx
xx

x
∫
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2
.    8. dx

x
xx

∫ +
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1
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3
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.  9. dx
x
x

∫ + 2sin1
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Найти определенные интегралы. 

10. dxx∫ +
1

0

54 .            11. ∫ +

1

0

2

13x
dxx

.             12. ∫
e

xdxx
1

ln .      

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  8,93,562 =−=+−= xxyxxy .      
14. Найти длину кривой  xxy 22 +−=  от вершины до точки 2=x . 
 
 
Вариант 3. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x
xctg

∫
−

2

2

cos
23

.  2. dx
x
x

∫
− 34 )1(

.   3. dxxx∫ − 23 2 .    4. ∫
− 73 2x
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.   5.  ∫

+
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.                                                                                                                                                                                             

6. ∫ +− 943 2 xx
xdx

.   7. dx
x

x
∫ − 2sin34

cos
.  8. dx

x
x

∫ 8

3
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.  9. dx
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1
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. 

Найти определенные интегралы. 

10. dxx∫ +
6

2

65 .              11. ∫ +

3/8

0 13x
xdx

.               12. xdxx
e

ln
1

2∫ .          

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,9,542 =−=−−= xxyxxy .    
14. Найти длину кривой  xy ln=  от 8=x  до 15=x . 
 
 
 
 
 
 
 
 



Вариант 4. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dxxxx∫ −+− )32()13( 102 .   2. dx
x
x

∫
4)(ln

.   3. dx
x
x

∫
−

−−
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1
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.   4. dx
x

x
∫
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+
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.  5. ∫ + 52 4x
xdx

.                                                                                                                         

6. dx
xx

x
∫
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−
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.  7. ∫ +− 1cossin3 xx
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.   8. dx

x
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∫ 6

3

sin
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.   9. dx
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∫ +
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Найти определенные интегралы. 

10.  dxx∫ +
4

0

49 .      11. ∫
− +

2

5,0 52x
xdx

.           12. ∫
e

xdxx
1

3 ln .     

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  5,9,542 =−=−−= xxyxxy .           

14. Найти длину кривой 
2
154

2
1 2 +−= xxy , отсеченной осью Ox . 

 
 
 
Вариант 5. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x

xarctgx
∫ +

−
21

4
.  2. dx

xx∫ ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝
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. 3. dx
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⎞
⎜
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++ 543
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.  4.  ∫
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.  5. dx
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x
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2
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6. ∫ −+ 1cossin xx
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.  7. ∫ +14x
xdx

.  8. dx
x

x
∫ −

+
3

3

1
1

.   9. dxxx∫ 6coscos .   

Найти определенные интегралы. 

10. ∫ −
1

0

342 dxx .                   11. ∫ +

5,7

0 12x
xdx

.               12. dxx∫ +
1

0

)1ln( .      

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,16,1242 =−=−−= xxyxxy .         

14. Найти длину кривой  2/3

2
3 yx =  от точки )0;0(O  до точки )3;32(A . 

 
 
 
 
Вариант 6. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. xdxx cossin∫ .   2. dx
x

x
2

3

1
∫ ⎟

⎠

⎞
⎜
⎝

⎛
− .   3. dxxx∫ )cos( 2 .   4. dx

x
x
∫

−
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1
.    5. dx
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4
25

2
.                                                                                                                                                                                                                           

6. dx
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x
∫
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+
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.   7. ∫ ++ )1)(1( 22 xxx
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.   8. dx

x
x

∫ +5 2
 .  9. dxx∫ 9

2sin4 . 

Найти определенные интегралы. 

1. dxx∫ −
2

1

453 .                   11. ∫ +

30

16 15,0 x
xdx

.           12. ∫ −
3

2

)1ln( dxx .       

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  6,16,1242 =−=−−= xxyxxy .        
14. Найти длину кривой   астроиды  ,cos2 3 tx =   ty 3sin2= . 
 
 
 
 
 
 



Вариант 7. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
xx∫ + 5)ln32(

1
. 2. dx

x
x

∫
− 25cos3

5sin
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. 3. dx
x
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∫
+
2

2

sin
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Найти определенные интегралы. 

10. ∫ −
2

1

125 dxx .               11. ∫ −
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14 35,02 x
xdx

.           12. dxx )1ln(
1

0

2∫ + .     

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   7,4,892 =−−=+−= xxyxxy .    
14. Найти длину кривой   ϕ/1=r  от 4/3=ϕ  до 3/4=ϕ . 
 
 
 
 
Вариант 8. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x
x

∫
+

+

32
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2
.   2. dx

x
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∫ − 20cos1
103

.   3. dx
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x
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6. dx
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−
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1
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dx
.  8. dx

xx∫ +− cos7sin48
1

.   9. dxxx∫ cos4sin . 

Найти определенные интегралы. 

10. dxx∫ +
2
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124 .                 11. dxxx∫ −
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1

2 1 .          12. dxx )1ln(
3

2

2 −∫ .      

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  1,1,962 =−=+−= xxyxxy .    
14. Найти длину кривой   кардиоиды )cos1(5,3 ϕ−=r . 
 
 
    
 
Вариант 9. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x
x

∫
−4 32 )83(

7
.    2. dx

e
e

x

x
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.   3. dx
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∫
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x
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∫
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6. dx
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2
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x
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.  9. dx
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Найти определенные интегралы. 

10. dxe x∫ −
2

1

34 .               11. dxxx 12
5

5,0

2 −∫ .           12. xdxx ln
8

1

3∫ .    

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,4,892 =−−=+−= xxyxxy .       
14. Найти длину кривой   ϕsin2=r . 
 
 
 
 
 
 
 
 



Вариант 10. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x

xarctgx
∫ +

+
291
3

.   2. dx
x
x

∫
−

2cos
sin21

.   3. dx
x

x

∫
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.  4. dx
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.   5. dx
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6. dxxtg∫ 2
3 .    7. dxex x∫ − 2)61( .  8. dx
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dx
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Найти определенные интегралы. 
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1

12 dxe x .                11. ∫ +
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2
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dxx .               12. ∫

e

x
xdx

1
2

ln
.         

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   6,1,962 =−=+−= xxyxxy . 
14. Найти длину  одной арки циклоиды  ,sin ttx −=   ty cos1−= . 
 
 
 
 
Вариант 11. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dxx
x∫ ⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
+

2
3 21

. 2. dx
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∫
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.    8. ∫ ++

−++ dx
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Найти определенные интегралы. 

10. dxe x∫
−

+
1

1
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36 525,04 x
xdx

.              12. xdxx ln
9

4
∫ .    

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   3,3,122 −=+=++= xxyxxy .         
14. Найти длину кривой   xy 162 = , отсеченной прямой 4=x . 
 
 
 
 
Вариант 12. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. ∫ + 7)1(ln xx
dx

.   2. dx
x

tgx

∫ 2

3

cos
2

.   3.  dx
x

x
∫
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1
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Найти определенные интегралы. 
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2

1
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+
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24 1
3
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.                 12. dx
x
x

∫
16

1

ln
.        

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   2,3,122 =+=++= xxyxxy .    
14. Найти длину кривой   235 xy = , заключенной внутри окружности 622 =+ yx . 
 
 
 
 
 
 
 



Вариант 13. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x
xtg

∫
−

2

2

sin
45

.  2. dx
x
xx

∫
−
2

3)2(
.   3. dxxx 32 43 +∫ .   4. dx

x∫
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.  5.  dx
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2
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x
x

∫
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. 7. dx
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1
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.  8. dxxx∫ 2sin2cos .  9. dx
xx
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∫ +
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Найти определенные интегралы. 

10. dxx∫
π

0 2
sin .                 11. ∫ +

3/14

3/7 23x
xdx

.                12. ∫
3

1

dxxe x .       

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,1,672 =−=−+−= xxyxxy .  
14. Найти длину кривой   23tx = ,  33 tty −= , 10 ≤≤ t .     
 
 
 
Вариант 14. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. xdxx cossin3∫ .  2. dx
x

x
2

4
3 1

∫ ⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛
− .   3.  dx

x
x

∫ +
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 .   4. dx
x
x

∫ 4
3
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.  5. dx
xx∫ + 4

1
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6. dx
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x
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+
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32

2
.  7. dx

xx
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)4()1(
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2

2

.  8. dxx∫ 6cos .  9. dxxarctg∫ .   

Найти определенные интегралы. 

10. ∫
4/

0

2sin
π

xdx .              11. ∫ +

5,17

5,7 12
5,0
x
xdx

.               12. ∫
2

1

2 dxxe x .       

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  6,1,672 =−=−+−= xxyxxy .    
14. Найти длину кривой   ),sin1(6 ϕ+=r  02/ ≤≤− ϕπ . 
 
 
 
 
Вариант 15. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x
x

∫
+ 75sin2

5cos
2

.  2.  dx
x

x
x∫ ⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
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−333 .   3. ∫
− 716 2x

dx
.  4. dxx∫ −522 .  5. dx
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x

∫
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+

1
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2
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6. dxxtg∫ 24 .  7. dx
xxx
xxx

∫ +++

++

)22)(2(
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22

23

.  8. dx
xx∫ ++ cossin1

1
.  9. dxxx∫ + )2ln( . 

Найти определенные интегралы. 

10. dxx∫
π

0 2
cos .            11. dxxx∫ −

5,12

10

11,0 .            12. ∫
2/

4/

sin
π

π

xdxx .    

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   0,9,542 =+−=++−= xxyxxy .  
14. Найти длину кривой   ,2 ϕer = 2/0 πϕ ≤≤ .    
 
 
 
 
 
 
 
 



Вариант 16. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. ∫ + 4)ln1( xx
dx

.2. dxxx∫ −13sin23cos . 3. dx
x

x
x∫ ⎟

⎟
⎠

⎞
⎜
⎜
⎝

⎛
+

−

322
5

.  4. ∫
+ 416 2x

dx
.  5. dxxx∫ − 3/12 )12( .                                                                                                                                                                                                                                   

6. dx
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x
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+

124
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2 .  7. ∫ ++− )2)(1)(1( xxxx
dx

.  8. ∫ xdxxx 4cos2sin3sin .  9. ∫ + xx
dx
cossin

.   

Найти определенные интегралы. 

10. dxx∫
π

0 3
sin .            11. ∫

− +

75,1

25,0 24x
xdx

.              12. ∫
3

1

3 dxxe x . 

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   5,9,542 =+−=++−= xxyxxy . 
14. Найти длину кривой   tex t cos= ,  tey t sin= ,  10 ≤≤ t . 
  
 
 
 
  
Вариант 17. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x
x

∫
+

−

3
1

2
.   2. dx

x
x

∫
−

−
2

4

1
1)(arcsin

.  3. dx
x
x

∫
−

2

4

cos
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. 4. dx
xx
x
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−

54
15
2

.   5. ∫ − xdxx ln)24( 2 . 

6. dx
xx

xxxx
∫ +

++++
22
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)1(
1

.  7. dx
xx

x
∫

−−

+
23

23
.  8. dxxx

9
2cos

9
2sin 22∫ .  9. dxxtg

5
5∫ .   

Найти определенные интегралы. 

10. ∫
6/

0

3sin
π

xdx .               11. ∫ −
1

1,0

110 dxxx .              12. dxxe x∫
4

1

4 .       

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,16,1242 =+−=++−= xxyxxy .        
14.  Найти длину кривой   xy ln=  от точки )0;1(A  до точки )3ln;3(B .   
 
 
 
 
Вариант 18. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. ∫
+−

−
6 3

2

1302
)5(
xx
dxx

.   2. dx
e

e
x

x

∫ + 4

4

25
.  3. dx

x
x

∫ +

−

32
13

2
.  4. dx

x
xx

∫ 3sin
cos

.   5. dx
xx
x

∫ −+

+

16
53
2

.                                                                                                                                                                                                                   

6. dx
x
xxx

∫ +

++−
3

34

1
432

. 7. ∫ ++ 3sin2cos xx
dx

.  8. ∫ + dxx 3)cos21( .  9. ∫ + 2)1(xx
dx

. 

Найти определенные интегралы. 

10. ∫
4/

0

2cos
π

xdx .             11. ∫ +

65

6 32,05 x
xdx

.           12. ∫
2.

4.

cos
π

π

xdxx .   

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  6,16,1242 =+−=++−= xxyxxy .   
14. Найти длину кривой   0,3,92 =−=−= yyxy . 
 
 
 
 
 
 



Вариант 19. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x

xarctgx
∫ +

−
2

50

1
2)(

.  2. ∫
+ 236 x
dx

.   3.  dx
x

x
∫ − 2sin4

2cos
2

.  4. dx
x
e x

∫ .   5. ∫
−

x

x dx
3
)63(
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6. ∫
−−

−
234

)2(
xx
dxx

.  7. ∫ − dxxx )4ln( 2 .  8. ∫ −+ 22 )1)(2( xx
dx

.  9. xdxx 43 cossin∫ .   

Найти определенные интегралы. 

10. dxx∫
π

0 3
cos .            11. ∫ −

21

5,13 53/29 x
xdx

.              12. ∫
2/

0

2sin
π

xdxx .     

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   0,4,892 =+=−+−= xxyxxy .            
14. Найти длину кривой   yx cosln= ,   3/0 π≤≤ y .   
 
 
 
 
Вариант 20. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x

xx
∫ +

+

14

3

.  2. dx
xx∫ ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−
4 33

11
.   3.  dx

x

x

∫ 2

/32
.  4. dx

x
xarctgx

∫ +

+
291
3

. 5. ∫
− 237 x
dx

.                                                                                                                                                                                            

6. dx
xx

x
∫ +−

+

432
73

2
. 7. xdxx 23 ln∫ . 8. dx

xx
xxx

∫ +

+++
3

23

)1(
2762

.  9. dx
x
x

∫ 8sin
cos

.   

Найти определенные интегралы. 

10. ∫
6/

0

3cos
π

xdx .             11. ∫ +

6

4/3 23/x
xdx

.             12. ∫
2/

0

2cos
π

xdxx . 

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   7,4,892 =+=−+−= xxyxxy .    
14. Найти длину кривой   )sin1(3 ϕ+=r ,  06/ ≤≤− ϕπ . 
 
 
 
 
Вариант 21. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x

x
x
x

∫ ⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛
+− 7

4 3
3

432
.  2. dxxx 22cos∫ .   3. ∫ 323 cos xx

dx
.    4. ∫ −

− dx
xx
x
2)sin(

cos1
.   5. ∫

− 243 x
dx

.                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                   

6. dxxxarctg∫ 3
.  7. dx

xx
x

∫
−−

+
231

43
.   8. ∫ + x

dx
sin1

.  9. ∫ − 22 )2( xx
dx

.   

Найти определенные интегралы. 

10. ∫ +

1

0 81 x
dx

.              11. ∫ −

7

4/19 34x
xdx

.             12. ∫
2/

0

3sin
π

xdxx . 

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   0,1,562 =+−=+−= xxyxxy .   

14. Найти длину кривой   4 34

3
2

5
2 xxxy −=  между точками пересечения с осью Ox  

 
 
 
 
 
 
 



Вариант 22. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x
xсtg

∫
−

2

2

sin
24

.   2. dx
x
x

∫
−
2

3)2(
.   3.  dx

e
e

x

x

∫ + 223
2

.   4. ∫
+

+ dx
x
x

13
32

2
.   5. ∫ ++ 1)1( 2 arctgxx

dx
.                                                                                                                                                                                                      

6. ∫
+−

+

xx
xdxx
2coscos22

sin)2(cos
.  7. ∫ − xx

dx
43

. 8. ∫ + x
dx
cos53

.  9. ∫ −6 41 x
dx

. 

Найти определенные интегралы. 

10. ∫ +

1

0 63 x
dx

.                 11. ∫ +

5,4

5,0 15,2
3
x
xdx

.                12. ∫
2/

0

3cos
π

xdxx .     

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   0,2,1282 =+−=+−= xxyxxy .   
14. Найти длину кривой   xy cosln1−= ,   6/0 π≤≤ x . 
 
 
 
 
Вариант 23. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x
x

∫
6)(ln

.  2. dx
x
x

∫
−

−−
2

2

1
13

.  3. dx
x

x
∫

−

−
22
16

.  4. ∫ + 73 4x
xdx

.  5. dxx x∫ + 2)2( .                                                                                                                                                                                

6. dx
xx

x
∫ +−

−

73
32

2
.  7. dx

xx
x

∫ ++

+

)9)(1(
1
22

.  8. xdx∫ 7cos .   9. ∫ + x
dx
cos53

.   

Найти определенные интегралы. 

10. ∫ +

4

0 49 x
dx

.                 11. ∫ +

3

5,0 32x
xdx

.                  12. ∫
1

2/1

arcsin xdx .     

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  3,2,22 =+=−+= xxyxxy .    
14. Найти длину кривой   tttx sincos += ,  ttty cossin −= ,  4/0 π≤≤ t . 
 
 
 
 
 
Вариант 24. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. ∫ +5 23x
dx

.  2. dx
x
x

∫
)(lncos2

.  3. ∫ ++ 1)1( 2 arctgxx
dx

. 4. dxx∫ − 40)43( .  5. dx
x
xctg

∫ − 8cos1
47

.                                                                                                                                                                                                  

6. ∫ −− 221 xx
xdx

.  7. ∫ − xx
dx
43

.   8.
 ∫

−− dxex x2)1( .   9. dx
xx

xxx
∫ +−

+++
3

23

)1)(1(
21093

. 

Найти определенные интегралы. 

10. ∫ +

6

2 65x
dx

.                 11. ∫ +

4/7

0 94x
xdx

.                 12. ∫
2/1

0

2arcsin xdx .    

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,9,9102 =−=+−= xxyxxy .    
14. Найти длину кривой   ϕ12/55er = ,  2/2/ πϕπ ≤≤− . 
 
 
 
 
 
 
 



Вариант 25. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. ∫
+−

−
5 22 )52(

)1(
xx
dxx

. 2. ∫ dxxe x5sin25cos .  3. dx
x

x

∫
+

+

814
2 3

.  4. dx
xx
x

∫ −1
arcsin

.  5. xdxctg 75∫ .                                                                                                                                                                                             

6. ∫
+−

+

13
)23(

2 xx
dxx

.  7. ∫ +− )9)(4( 22 xx
xdx

. 8. dxxx
7
2sin

7
2cos 24∫ .  9. ∫ ++ 3sin2cos xx

dx
.  

Найти определенные интегралы. 

10. dxxx )(
4

1

2∫ + .           11. ∫ −

2

1 15x
xdx

.               12. ∫
1

0

arctgxdx .       

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,5,562 =−−=++= xxyxxy .  
14. Найти длину кривой   1−= xy  от точки )0;1(A  до точки )1;2(B . 
 
 
 
 
 
Вариант 26. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. ∫ − 72 )35( x
xdx

. 2. dx
x
xarctg

∫ +

−

19
43

2

5
.  3. ∫ + xx

dx
22 sin3cos2

.   4. dx
xx

x
∫ +−

+
225
34

.  5. ∫ xdxtg 46 . 

                                                                                                                                                                                        

6. dx
x
x

∫
−1

.  7. dx
xx

x
∫ +

−

4
1

3

4

.   8. dxx x∫ − sin323cos .   9. dxx x42∫ . 

Найти определенные интегралы. 

10. dxxx )(
8

1

33∫ + .            12. ∫ +

7

0
3 1x
xdx

.                13. ∫
2/1

0

2xdxarctg .      

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   0,5,562 =−=+−= xxyxxy .    

14. Найти длину кривой   
3

sin2 3 ϕ=r ,  πϕ 30 ≤≤ . 

 
 
 
 
Вариант 27. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dxx x∫ +12cos224sin . 2. dxxx 432 )27( −∫ .  3. dx
x
x

∫
3 ln

.  4. dx
x

x

∫
+

⋅ +

169
32 2

.  5. xdxx 6sin)53(cos 72 +∫ .                                                                                                                                                                                                                      

6. ∫ − xdxx 4sin)107(  .    7. ∫
−− 423 2 xx

xdx
. 8. dxxx

4
7sin

4
7cos 23∫ .  9. ∫ ++

−

)1(
)1(

2 xxx
dxx

. 

Найти определенные интегралы. 

10. dx
x

x )1(
9

4

+∫ .          11. dxxx∫ −
5/8

1

45 .          12. ∫
1

0

xarctgxdx .    

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  10,92,16102 =+−=+−= xxyxxy .  
14. Найти длину кривой   ttx sin3cos4 += ,  tty cos3sin4 −= ,    2/0 π≤≤ t . 
 
 
 
 
 



Вариант 28. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x

x

∫ − 2

5

4
2

arcsin
.   2. xdxx 2cos12sin7∫ + .  3.  ∫

−6 3

2

7 x
dxx

.  4. dx
x
e x

∫ 2

/1

.  5. dxx

x

∫ +

−

41
2 3

.                                                                                                                                                                                                                             

6. ∫ −+ 423
4
2 xx
xdx

.  7. ∫ − xdxx sin)51( 2 .  8. dx
xx∫ +− cos3sin45

1
.  9. ∫ ++

−

xxx
dxxx
96
)2(

23

2

. 

Найти определенные интегралы. 

10. dx
x

x )1(
3

8

1

4 +∫ .           11. ∫ −

6/11

1 26x
xdx

.             12. ∫
2/1

0

2xdxxarctg .   

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,124,18112 =+−=+−−= xxyxxy .        
14. Найти длину кривой   )1ln( 2xy −=  от 0=x  до 6/π=x . 
 
 
 
 
Вариант 29. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x

x
∫

+
2

22 )1(
.  2. dx

x
x

∫
−

2cos
cos1

.  3. dx
x

xctg 2
2

sin
1

∫ .  4. dx
x
x

∫ −

+

4
35

2
.  5. ∫

− 2163 x
dx

.  6. ∫
−14

3

x
dxx

.  

7. dx
xx
x

∫ +−

−

23
1

2
.  8. ∫ ++ 5sin3cos4 xx

dx
.  9. dx

xx
x

∫ ++

−

)1()2(
3

22
. 

Найти определенные интегралы. 

10. dxxtg∫ ⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ −
8/

0 4
2

π π
.        11. ∫ −

2/9

1
3 12x
xdx

.          12. ∫
3/

4/
2sin

π

π x
xdx

.          

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,123,20122 =+−=+−= xxyxxy . 

14. Найти длину кривой   2tx = ,  
3

3tty −= ,     10 ≤≤ t . 

 
 
 
Вариант 30. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
xxx∫ ⎟
⎟
⎠

⎞
⎜
⎜
⎝

⎛
+

24 3

11
.  2. ∫ − )31(3cos 22 xtgx

dx
. 3. dxxe x∫ +− 12

.  4. dx
x
x

∫ − 6

2

4
.  5. ∫

+ 235 x
dx

.  

 6. dx
x

x

∫
5

.   7. ∫ +−

+

xxx
dxx
23

)8(
23

.    8. dx
xxx

x
∫ −+−

+

22
52

23
.   9. dx

x
x

∫ + )sin1(2
2sin
2

.    

Найти определенные интегралы.  

10. dxxctg∫ ⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ −
2/

8/3 4
2

π

π

π
.      11. ∫ +

3

0

1dxxx .         12. ∫
3/

4/
2cos

π

π x
xdx

.           

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  0,166,22132 =+−=+−= xxyxxy .  
14. Найти длину кривой   )cos1(3 ϕ−=r ,   2/πϕπ −≤≤− . 

 
   
 
 
  
 



Вариант 31. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dx
x

xarcctgx
∫ +

+
2161
4

.   2. dx
x
x

∫
+

cos
sin21

.   3. dx
x

x

∫
7

.  4. dx
x∫ + 58
4
2

.   5. ∫ +−

+

332
)43(

2 xx
dxx

.  

6. dxxctg∫ 2
3 .    7. dxex x∫ + 3)21( .  8. dx

x
x

∫
+ 2cos52
2sin

.  9. dx
xxx

x
∫ −+−

+

22
52

23
.                                                                                                                                                                                     

Найти определенные интегралы. 

10. ∫ −
3

1

23 dxe x .                11. ∫ +

8

0

2

15,0 x
dxx .               12. ∫

e

x
xdx

1
3

ln
.         

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   223 xxy −+= , 243 xxy +−= . 
14. Найти длину  одной арки циклоиды  ,sin ttx −=   ty cos1−= . 
 
 
 
 
Вариант 32. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. dxx
xx∫ ⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
+

2
`31

. 2. dx
x
x

∫
+ 3cos

2sin
2

. 3. dx
x∫ −3 71

1
.  4. ∫

+ 254 x
dx

.  5. dx
x

x
∫

−

−
232
52

.  

6. dxxx∫ + 3cos)1( 2 .  7. ∫
++

−

84
)8(

2 xx
dxx

.   8. ∫ −+

−−

)2)(4(
)8402( 3

xxx
dxxx

.  9. dxx∫ 5sin .   

Найти определенные интегралы. 

10. dxe x∫ −
1

0

32 .                11. ∫ −

+56

36 525,04
)2(
x
dxx

.              12. xdxx ln
9

4

3∫ .    

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   ,)2( 3−= xy 84 −= xy .         
14. Найти длину кривой   xy 92 = , отсеченной прямой 4=x . 
 
 
 
 
Вариант 33. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. ∫ − 5)2(ln xx
dx

.   2. dx
x

tgx

∫ 2

2

cos
3

.   3.  dx
x

x
∫

− 8

3

7
.   4. dx

x
x

∫
− 4

.     5.  dx
xx

x
∫

−+

−
234

1
.                                                                                                                                                                                                                                               

6. dxxx
3

cos
3

sin 43∫ .  7. dx
xx
xx

∫ −

−+
3

2 323
.  8. dx

e x∫ 5

1
.  9. dx

xx
x

∫ −

−

)1(ln
)1ln(ln

. 

Найти определенные интегралы. 

10. dxe x∫ −−
2

0

45 .                   11. ∫
+

24

9 1
3

3 x
xdx

.                 12. dx
x
x

∫
8

1
3

ln
.        

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:   24 xy −= ,  xxy 22 −= .  

14. Найти длину кривой   
2
ln

4

2 xxy −= ,  21 ≤≤ x . 

 
 
 
 
 



 
 

Вариант 34. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. ∫ +7 25x
dx

.  2. dx
x
x

∫
)(lnsin 2

.  3. ∫ ++ 3)1( 2 arcctgxx
dx

. 4. dxx∫ − 50)34( .  5. dx
x
xctg

∫ − 10cos1
57

.                                                                                                                                                                                                  

6. dx
xx

x
∫ −+

+
243

45
.  7. dx

x
xxx

∫ +

++−
3

34

1
432

.   8.
 ∫ + xdxx 3sin)3( .   9. ∫ −+ )3)(2( xx

dx
. 

Найти определенные интегралы. 

10. ∫ +

2

1 45x
dx

.                 11. ∫ +

4

0 94x
xdx

.                 12. ∫
4/1

0

2arcsin xdx .    

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  ,2xy =   xy = .    
14. Найти длину кривой   xy cosln−= ,  6/0 π≤≤ x . 
 
 
 
 
 
 
 
Вариант 35. 
Вычислить интегралы и в 1-5 проверить правильность вычисления. 

1. ∫
++

+
3 22 )32(

)1(
xx
dxx

. 2. ∫ dxxe x7sin27cos .  3. dx
x

x

∫
+

+

254
2 5

.  4. dx
xx
x

∫ −1
arccos

.  5. xdxctg 54∫ .                                                                                                                                                                                             

6. dx
xx

x
∫

+−

−

524
12

2
.  7. dx

xx
xxx

∫ ++

+++

)4()2(
4125

22

23

.  8. dxxx
5
2sin

5
2cos 42∫ .  9. ∫ ++ 3sin2cos xx

dx
.  

Найти определенные интегралы. 

10. dxxx )(
8

0

32∫ + .           11. ∫ −+

5

1 12xx
dx

.               12. ∫
1

0

arcctgxdx.       

13. Найти  площадь, ограниченную следующими кривыми:  ,)1( 2+= xy  12 += xy .  
14. Найти длину кривой   xy sinln1−= ,  .2/3/ ππ ≤≤ x  

 
 
 
 
 
 

  


